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]øeMve 1. efvecveefueefKele mebKÙeeDeeW keâe cenòece meceeheJele&keâ (H.C.F.) %eele keâjves kesâ efueS Ùetdefkeäue[-efJeYeepeve SuieesefjLce
keâe ØeÙeesie keâerefpeS :

(i) 135 Deewj 225             (ii) 196 Deewj 38220             (iii) 867 Deewj 255

nue : (i) oer ieF& mebKÙeeSB = 135 Deewj 225

∵   225 > 135

\ ÛejCe 1. oer ieF& mebKÙeeDeeW 225 Deewj 135 kesâ efueS Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe kesâ ØeÙeesie mes,

                 225 (135 1) 90= ´ + (∵ Mes<eHeâue 90 0¹ )

\ ÛejCe 2. mebKÙeeDeeW 135 Deewj 90 kesâ efueS Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe kesâ ØeÙeesie mes,

                 135 (90 1) 45= ´ +  (∵ Mes<eHeâue 45 0¹ )

\ ÛejCe 3. mebKÙeeDeeW 90 Deewj 45 kesâ efueS Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe kesâ ØeÙeesie mes,
                  90 (45 2) +  0= ´ (∵ Mes<eHeâue = 0)

∵ Mes<eHeâue MetvÙe nw Deewj Yeepekeâ = 45

Dele: cenòece meceeheJele&keâ (H.C.F.) = 45 Gòej
l (ii) oer ieF& mebKÙeeSB = 196 Deewj 38220  Deewj ÛetBefkeâ    38220 > 196

\     ÛejCe 1. oer ieF& mebKÙeeDeeW 196 Je 38220 kesâ efueS Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe mes,

                38220 (196 195) 0= ´ + (∵ Mes<eheâue = 0)

∵    Mes<eHeâue MetvÙe nw Deewj Yeepekeâ = 196

Dele: cenòece meceeheJele&keâ (H.C.F.) = 196 Gòej
l (iii) oer ieF& mebKÙeeSB = 867 Deewj 255

∵                      867 > 255

\ ÛejCe 1. oer ieF& mebKÙeeDeeW 867 Deewj 255 kesâ efueS Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe mes,
                  867 (255 3) 10= ´ + 2 (∵ Mes<eHeâue 102 0¹ )

\ ÛejCe 2. mebKÙeeDeeW 255 Je 102 kesâ efueS Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe mes,
                  255 (102 2) 51= ´ + (∵ Mes<eHeâue 51 0¹ )

\ ÛejCe 3. mebKÙeeDeeW 102 Je 51 kesâ efueS Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe mes,
                  102 (51 2) +  0= ´ (∵ Mes<eHeâue = 0)

∵    Mes<eHeâue MetvÙe nw Deewj Yeepekeâ = 51

Dele: cenòece meceeheJele&keâ (H.C.F.) = 51 Gòej
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ØeMve 2. oMee&FS efkeâ keâesF& Yeer Oeveelcekeâ efJe<ece hetCeeËkeâ 6 1q+  Ùee 6 3q+  Ùee 6 5q+  kesâ ¤he keâe neslee nw, peneB q keâesF&
hetCeeËkeâ nw~

nue : ceevee a Skeâ efJe<ece Oeve hetCeeËkeâ nw pees 6 mes yeÌ[e nw
Deewj b Skeâ Oeve hetCeeËkeâ Fme Øekeâej nw efkeâ b = 6

leye, Ùetdefkeäue[ keâer efJeYeepeve ØecesefÙekeâe mes,
a b q r= + peneB 0 £ <r b

Þ a q r= +6 , 0 6£ <r          (∵ b = 6)

leye, r keâe ceeve 6 mes keâce nesvee ÛeeefnS~
leye, r kesâ mecYeJe ceeve = 0, 1, 2, 3, 4,  5

leye,    a q= +6 0 Ùee   a q= +6 1    Ùee    a q= +6 2

Ùee   a q= +6 3         Ùee         a q= +6 4        Ùee        a q= +6 5

∵ a Skeâ efJe<ece mebKÙee nw; Dele:  a q= +6 0, 6 2q +  Deewj 6 4q +  veneR nes mekeâles keäÙeeWefkeâ Ùes jeefMeÙeeB 2 mes efJeYeepÙe nQ~
leye, efJe<ece mebKÙee a q= +6 1 Ùee 6 3q +       Ùee  6 5q +

Dele: Skeâ Oeveelcekeâ efJe<ece hetCeeËkeâ 6 1q+  Ùee 6 3q+  Ùee 6 5q+  kesâ ¤he keâe nesiee~ Proved.

ØeMve 3. efkeâmeer hejs[ ceW 616 meomÙeeW Jeeueer Skeâ mesvee (Deeceea) keâer šgkeâÌ[er keâes 32 meomÙeeW Jeeues Skeâ Deeceea yeQ[ kesâ heerÚs
ceeÛe& keâjvee nw~ oesveeW mecetneW keâes meceeve mebKÙee Jeeues mlecYeeW ceW ceeÛe& keâjvee nw~ Gve mlecYeeW keâer DeefOekeâlece mebKÙee keäÙee nw, efpemeceW
Jes ceeÛe& keâj mekeâles nQ?

nue : mlecYeeW (lines) keâer DeefOekeâlece mebKÙee šgkeâÌ[er kesâ mewefvekeâeW keâer mebKÙee 616 Deewj yeQ[ kesâ meomÙeeW keâer mebKÙee 32 keâe
cenòece meceeheJele&keâ nesieer~
leye, ÛejCe 1. 616 Deewj 32 kesâ efueS Ùetdefkeäue[ keâer efJeYeepeve ØecesefÙekeâe kesâ ØeÙeesie mes,

                  616 (32 19) 8= ´ +  (∵ Mes<eHeâue 8 0¹ )
leye, ÛejCe 2. 32 Deewj 8 kesâ efueS Ùetdefkeäue[ keâer efJeYeepeve ØecesefÙekeâe mes,

                   32 (8 4) 0= ´ +  (∵ Mes<eHeâue = 0)
∵ Mes<eHeâue MetvÙe nw Deewj Yeepekeâ 8 nw~
\ cenòece meceeheJele&keâ (H.C.F.) = 8

Dele: mesvee 8 mlecYeeW ceW ceeÛe& keâj mekeâleer nw~ Gòej
ØeMve 4. Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe keâe ØeÙeesie keâjkesâ oMee&FS efkeâ efkeâmeer Oeveelcekeâ hetCeeËkeâ keâe Jeie&, efkeâmeer hetCeeËkeâ m

kesâ efueS 3m Ùee 3 1m +  kesâ ¤he keâe neslee nw~
nue : ceevee a leLee b oes Oeve hetCeeËkeâ Ssmes nQ efkeâ a > b Deewj b= 3

leye, Ùetefkeäue[ keâer efJeYeepeve ØecesefÙekeâe mes,
a q r= +3 peyeefkeâ    0 3£ <r

leLee q Skeâ hetCeeËkeâ nw~
leye, r kesâ mecYeJe ceeve = 0 1 2, ,

leye,   a q= +3 0  Ùee a q= +3 1  Ùee    a q= +3 2

leye, a q2 23 0= +( )    Ùee       a q2 23 1= +( ) Ùee      a q2 23 2= +( )

Ùeefo a q2 23 0= +( )   lees   a q q2 2 29 3 3= = . ( ) = 3m, (peneB m q= 3 2 , Skeâ hetCeeËkeâ nw~)
Ùeefo a q2 23 1= +( )    lees    a q q2 29 6 1= + +

                              = + + = +3 3 2 1 3 12( )q q m , (peneB m q q= +3 22 , Skeâ hetCeeËkeâ nw~)
Ùeefo a q2 23 2= +( )   lees    a q q2 29 12 4= + +

                                 = + + +( )9 12 3 12q q

                   = + + +3 3 4 1 12( )q q

   = +3 1m , (peneB m q q= + +3 4 12 , Skeâ hetCeeËkeâ nw~)
a2 kesâ meYeer efJemleejeW mes mhe<š nw efkeâ a2,  3 mes efJeYeeefpele neslee nw Deewj Mes<eHeâue Ùee lees MetvÙe yeÛelee nw Ùee 1 yeÛelee nw~

\ a m2 3 0= +        Ùee a m2 3 1= +

Dele: efkeâmeer Oeve hetCeeËkeâ keâe Jeie& efkeâmeer hetCeeËkeâ m kesâ efueS 3m Ùee 3 1m +  kesâ ¤he keâe neslee nw~ Proved.
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ØeMve 5. Ùetefkeäue[ efJeYeepeve ØecesefÙekeâe keâe ØeÙeesie keâjkesâ oMee&FS efkeâ efkeâmeer Oeveelcekeâ hetCeeËkeâ keâe Ieve 9 9 1m m, +  Ùee 
9 8m +  kesâ ¤he keâe neslee nw~

nue : ceevee a leLee b oes Oeve hetCeeËkeâ Ssmes nQ efkeâ a b>  Deewj b= 3

leye, Ùetefkeäue[ keâer efJeYeepeve ØecesefÙekeâe mes,
a q r= +3 peneB 0 3£ <r

leLee q Skeâ hetCeeËkeâ nw~
leye, r keâe ceeve 3 mes keâce nesvee ÛeeefnS~
leye, r kesâ mecYeJe ceeve = 0 1 2, ,

leye,   a q= +3 0     Ùee     a q= +3 1     Ùee     a q= +3 2

peye   a q= +3 0 lees a q q3 3 33 0 27= + =( )

Þ a q3 39 3= ( ) ...(1)

peye   a q= +3 1 lees a q3 33 1= +( )

    = + + +( ) . . ( ) ( )3 3 3 1 3 1 13 3q q q

    = + + +( )27 27 9 13 2q q q

Þ a q q q3 3 29 3 3 1= + + +( ) ...(2)

peye   a q= +3 2 lees a q3 33 2= +( )

    = + + +( ) . . ( ) ( )3 3 3 2 3 2 23 3q q q

    = + + +[ ( )]27 18 3 2 83q q q

Þ a q q q3 3 29 3 6 4 8= + + +[ ] ...(3)

leye meceerkeâjCe (1), (2) Je (3) keâes OÙeeve mes osefKeS~
efkeâ Ùes 9 mes efJeYeepÙe nw~

leye, FvnW ›eâceMe:  a m3 9= (peneB m q= 3 3 , Skeâ hetCeeËkeâ nw~)
Ùee a m3 9 1= + (peneB m q q q= + +3 33 2 , Skeâ hetCeeËkeâ nw~)
Ùee a m3 9 8= + (peneB m q q q= + +3 6 43 2 , Skeâ hetCeeËkeâ nw~)

efueKee pee mekeâlee nw~
Dele: efkeâmeer Oeve hetCeeËkeâ keâe Ieve 9 9 1m m, +  Ùee 9 8m +  kesâ ™he keâe neslee nw~ Proved.

ØeMve 1. efvecveefueefKele mebKÙeeDeeW keâes DeYeepÙe iegCeveKeC[eW kesâ iegCeveHeâue kesâ ¤he ceW JÙekeäle keâerefpeS :
  (i) 140 (ii) 156 (iii) 3825

(iv) 5005 (v) 7429

nue (i) 140 2 2 5 7= ´ ´ ´

 = ´ ´( )2 5 72

Dele:    140 2 5 72= ´ ´ Gòej 

l (ii)     156 2 2 3 13= ´ ´ ´

              = ´ ´( )2 3 132

Dele:     156 2 3 132= ´ ´ Gòej

l (iii) 3825 3 3 5 5 17= ´ ´ ´ ´

         = ´ ´( ) ( )3 5 172 2

Dele:  3825 3 5 172 2= ´ ´ Gòej
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l (iv) 5005 5 7 11 13= ´ ´ ´

Dele: 5005 5 7 11 13= ´ ´ ´ Gòej
     
     

l (v)   7429 17 19 23= ´ ´

Dele: 7429 17 19 23= ´ ´ Gòej

ØeMve 2. hetCeeËkeâeW kesâ efvecveefueefKele ÙegiceeW kesâ cenòece meceeheJele&keâ (HCF) Deewj ueIegòece meceeheJelÙe& (LCM) %eele
keâerefpeS leLee Fmekeâer peeBÛe keâerefpeS efkeâ oes mebKÙeeDeeW keâe iegCeveHeâue = HCF ́  LCM nw~

(i) 26 Deewj 91 (ii) 510 Deewj 92 (iii) 336 Deewj 54 
nue : (i) 26 2 131 1= ´

           91 7 131 1= ´

26 Deewj 91 kesâ GYeÙeefve<" DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (vÙetvelece IeeleeW ceW) iegCeveHeâue = =13 131

Deewj 26 Deewj 91 kesâ meYeer DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (DeefOekeâlece IeeleeW ceW)
iegCeveHeâue = ´ ´2 7 131 1 1 = ´ ´2 7 13 = 182

Dele: cenòece meceeheJele&keâ (HCF) = 13 leLee ueIegòece meceeheJelÙe& (LCM) = 182 Gòej
∵ mebKÙeeDeeW keâe iegCeveHeâue = ´ =26 91 2366 Deewj HCF ́  LCM = 13 ́  182 = 2366

Dele: mebKÙeeDeeW keâe iegCeveHeâue = HCF ́  LCM Proved.

l (ii) 92 2 2 23 2 232 1= ´ ´ = ´

   510 2 3 5 17 2 3 5 171 1 1 1= ´ ´ ´ = ´ ´ ´

92 Deewj 510 kesâ GYeÙeefve<" DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe
    (vÙetvelece IeeleeW ceW) iegCeveHeâue = =2 21

leLee   92 Deewj 510 kesâ meYeer DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe
(DeefOekeâlece IeeleeW ceW) iegCeveHeâue = ´ ´ ´ ´ =2 3 5 17 23 234602 1 1 1 1

Dele: cenòece meceeheJele&keâ (HCF) = 2 leLee ueIegòece meceeheJelÙe& (LCM) = 23460 Gòej
∵ mebKÙeeDeeW keâe iegCeveHeâue = ´ =92 510 46920;  Deewj

HCF ́  LCM = 2 ́  23460 = 46920

Dele: mebKÙeeDeeW keâe iegCeveHeâue = HCF ́  LCM Proved.

l (iii) 54 2 3 3 3 2 31 3= ´ ´ ´ = ´

    336 2 2 2 2 3 7 2 3 74 1 1= ´ ´ ´ ´ ´ = ´ ´

leye, oesveeW mebKÙeeDeeW kesâ GYeÙeefve<" DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (vÙetvelece IeeleeW ceW)
iegCeveHeâue = ´ =2 3 61 1

Deewj   oesveeW mebKÙeeDeeW kesâ meYeer DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (DeefOekeâlece IeeleeW ceW)
iegCeveHeâue = ´ ´ = ´ ´2 3 7 16 27 74 3  = 3024

Dele: cenòece meceeheJele&keâ (HCF) = 6 leLee ueIegòece meceeheJelÙe& (LCM) = 3024 Gòej
∵    mebKÙeeDeeW keâe iegCeveHeâue = ´ =54 336 18144

Deewj       HCF ́  LCM = 6 ́  3024 = 18144

Dele: mebKÙeeDeeW keâe iegCeveHeâue = HCF ́  LCM Proved.

ØeMve 3. DeYeepÙe iegCeveKeC[ve efJeefOe Éeje efvecveefueefKele hetCeeËkeâeW kesâ ce0 me0 (HCF) Deewj ue0 me0 (LCM) %eele
keâerefpeS :

(i) 12, 15 Deewj 21 (ii) 17, 23 Deewj 29 (iii) 8, 9 Deewj 25

nue : (i) 12 2 2 3= ´ ´  = ´2 32 1

           15= 3 5´  = 3 51 1´

Deewj       21= 3 7´  = 3 71 1´

4  

  5   5005

  7   1001

 11    143

           13 = DeYeepÙe mebKÙee

 17   7429

 19     437

             23 = DeYeepÙe mebKÙee

 2   510
 3   255
 5    85

  17 = DeYeepÙe mebKÙee

 2   336

 2   168

 2     84

 2     42

 3     21

           7 = DeYeepÙe mebKÙee



mebKÙeeDeeW kesâ meeJe&efve<" DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (vÙetvelece IeeleeW ceW) iegCeveHeâue = 31= 3

Deewj mebKÙeeDeeW kesâ meYeer DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (DeefOekeâlece IeeleeW ceW) iegCeveHeâue = ´ ´ ´2 3 5 72 1 1 1

                             = ´ ´ ´ =4 3 5 7 420

Dele: ce0 me0 (HCF) = 3     leLee    ue0 me0 (LCM) = 420 Gòej
l (ii)   17 1 17 1 171= ´ = ´

      23 1 23 1 231= ´ = ´

Deewj  29 1 29 1 291= ´ = ´

meYeer mebKÙeeDeeW kesâ meeJe&efve<" DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (vÙetvelece IeeleeW ceW) iegCeveHeâue = 1

Deewj meYeer mebKÙeeDeeW kesâ meYeer DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (DeefOekeâlece IeeleeW ceW) iegCeveHeâue = ´ ´17 23 291 1 1

                               = ´ ´ =17 23 29 11339

Dele: ce0 me0 (HCF) = 1     leLee    ue0 me0 (LCM) = 11339 Gòej
l (iii)  8 2 2 2 23= ´ ´ =

      9 3 3 32= ´ =

Deewj 25 5 5 52= ´ =

∵     1 kesâ Deefleefjkeäle meYeer mebKÙeeDeeW keâe keâesF& meeJe&efve<" DeYeepÙe iegCeveKeC[ veneR nw efpememes ce0 me0 = 1

Deewj ue0 me0 = ´ ´ = ´ ´ =2 3 5 8 9 25 18003 2 2

Dele: ce0 me0 (HCF) = 1 leLee ue0 me0 (LCM) = 1800 Gòej
ØeMve 4. HCF (306, 657) = 9 efoÙee nw~ LCM (306, 657) %eele keâerefpeS~
nue : ∵   HCF (306, 657) = 9     Þ     306 Deewj 657 keâe HCF = 9

met$e mebKÙeeDeeW keâe iegCeveHeâue = HCF ́  LCM mes,
\                     306 657 9´ = ´ LCM

\                       LCM =
´

= ´ =
306 657

9
306 73 22338

Dele:  LCM (306, 657) = 22338 Gòej
ØeMve 5. peeBÛe keâerefpeS efkeâ keäÙee efkeâmeer Øeeke=âle mebKÙee n kesâ efueS, mebKÙee  6n  Debkeâ 0 hej meceehle nes mekeâleer nw?
nue : Ùeefo 6n  (peneB, n Skeâ Øeeke=âle mebKÙee nw) keâe ceeve Skeâ Ssmeer mebKÙee nw efpemeceW FkeâeF& keâe Debkeâ MetvÙe nw lees 6n , 5 mes

efJeYeepÙe nesiee~
\ 6 2 3n n= ´( )  efpemekeâe DeeMeÙe nw efkeâ 6n  kesâ DeYeepÙe iegCeveKeC[eW ceW 2 Ùee 3 kesâ Deefleefjkeäle keâesF& DevÙe DeYeepÙe iegCeveKeC[ 
veneR nw~
\ 6n  keâe keâesF& iegCeveKeC[ 5 veneR nes mekeâlee~

Dele: 6n , Debkeâ MetvÙe hej meceehle veneR nes mekeâleer~ Proved.

ØeMve 6. JÙeeKÙee keâerefpeS efkeâ 7 11 13 13´ ´ +  Deewj 7 6 5 4 3 2 1 5´ ´ ´ ´ ´ ´ +  YeepÙe mebKÙeeSB keäÙeeW nQ?
nue : ∵  7 11 13 13 1001 13´ ´ + = +

                          = 1014

                          = ´ ´ ´2 3 13 13

∵ oer ngF& mebKÙee ( )7 11 13 13´ ´ +  keâes DeYeepÙe iegCeveKeC[eW kesâ iegCeveHeâue 
( )2 3 13 13´ ´ ´  kesâ ¤he ceW JÙekeäle efkeâÙee pee mekeâlee nw~

Dele: DebkeâieefCele keâer DeeOeejYetle ØecesÙe kesâ Devegmeej ( )7 11 13 13´ ´ +  Skeâ YeepÙe mebKÙee nw~
Fmeer Øekeâej,  7 6 5 4 3 2 1 5 5040 5´ ´ ´ ´ ´ ´ + = +

                                      = 5045

                                         = ´5 1009

∵ oer ieF& mebKÙee ( )7 6 5 4 3 2 1 5´ ´ ´ ´ ´ ´ +  keâes 5 1009´  DeYeepÙe iegCeveKeC[eW kesâ iegCeveHeâue kesâ ¤he ceW efueKee pee
mekeâlee nw~

Dele: mebKÙee ( )7 6 5 4 3 2 1 5´ ´ ´ ´ ´ ´ +  DebkeâieefCele keâer DeeOeejYetle ØecesÙe kesâ Devegmeej Skeâ YeepÙe mebKÙee nw~
Gòej

JeemleefJekeâ mebKÙeeSB 5

   2   1014

   3    507

 13    169

          13 = DeYeepÙe mebKÙee

 5   5045

      1009 = DeYeepÙe mebKÙee



ØeMve 7. efkeâmeer Kesue kesâ cewoeve kesâ ÛeejeW Deesj Skeâ Je=òeekeâej heLe nw~ Fme cewoeve keâe Skeâ Ûekeäkeâj ueieeves ceW meesefveÙee keâes 18

efceveš ueieles nQ, peyeefkeâ Fmeer cewoeve keâe Skeâ Ûekeäkeâj ueieeves ceW jefJe keâes 12 efceveš ueieles nQ~ ceeve ueerefpeS efkeâ Jes oesveeW Skeâ ner
mLeeve Deewj Skeâ ner meceÙe hej Ûeuevee ØeejcYe keâjkesâ Skeâ ner efoMee ceW Ûeueles nQ~ efkeâleves meceÙe yeeo Jes hegveŠ ØeejefcYekeâ mLeeve hej
efceueWies?

nue : meesefveÙee Deewj jefJe efpeme mLeeve mes Ûeues Les Gmeer mLeeve hej hegve: efceueves kesâ efueS GvnW Jen meceÙe ÛeeefnS pees 12 efceveš Deewj
18 efceveš oesveeW meceÙeeW keâe Skeâ ner iegCepe nes Deewj vÙetvelece nes~ Fmekesâ efueS nceW 12 Deewj 18 keâe ueIegòece meceeheJelÙe& (LCM) %eele
keâjvee nesiee~

                     12 2 2 3= ´ ´  = ´( )2 32

     18= 2 3 3´ ´  = ´2 3 2( )

oesveeW mebKÙeeDeeW ceW DeYeepÙe iegCeveKeC[ 2 keâer DeefOekeâlece Ieele keâe DeYeepÙe iegCeveKeC[ = ( )2 2

Deewj oesveeW mebKÙeeDeeW ceW  DeYeepÙe iegCeveKeC[ 3 keâer DeefOekeâlece Ieele keâe DeYeepÙe iegCeveKeC[ = ( )3 2

\ ueIegòece meceeheJelÙe& (LCM) = meYeer mebKÙeeDeeW kesâ meYeer DeYeepÙe iegCeveKeC[eW keâe (DeefOekeâlece IeeleeW ceW) iegCeveheâue
      = ´ = ´ =( ) ( )2 3 4 9 362 2

Dele: Jes 36 efceveš yeeo hegveŠ ØeejefcYekeâ mLeeve hej efceueWies~ Gòej

ØeMve 1. efmeæ keâerefpeS efkeâ 5 Skeâ DeheefjcesÙe mebKÙee nw~
nue : keâuhevee keâerefpeS efkeâ 5 DeheefjcesÙe ve neskeâj Skeâ heefjcesÙe mebKÙee nw~

leye, 5 =
p
q
 nesvee ÛeeefnS peyeefkeâ q ¹ 0 leLee p Je q Oeve hetCeeËkeâ nQ~

ceevee  p Deewj q ceW 1 kesâ Deefleefjkeäle keâesF& DeYeepÙe iegCeveKeC[ meeJe&efve<" veneR nw~

Deye    ∵ 5 =
p
q

\                                           p q= 5

oesveeW he#eeW keâe Jeie& keâjves hej,              p q2 25=

\ p2 , mebKÙee 5 mes efJeYeepÙe nw~
\ p Yeer mebKÙee 5 mes efJeYeepÙe nw~
Deye ∵ p, 5 mes efJeYeepÙe nw, leye ceevee efkeâ         p r= 5

oesveeW he#eeW keâe Jeie& keâjves hej,              p r2 225=

hejvleg nceW Ùen Yeer %eele nw efkeâ              p q2 25=

\ 5 252 2q r=      Ùee       q r2 25=

leye, q2, 5 mes efJeYeepÙe nesiee~
leye, q Yeer 5 mes efJeYeepÙe nesiee~
∵ p Yeer 5 mes efJeYeepÙe nw Deewj q Yeer 5 mes efJeYeepÙe nw~
\ 5, p Deewj q keâe meeJe&efve<" DeYeepÙe iegCeveKeC[ nw (pees 1 kesâ Deefleefjkeäle nw)~

Ùen Skeâ efJejesOeeYeeme nw keäÙeeWefkeâ nceejer ceevÙelee kesâ Devegmeej p Deewj q  ceW (1 kesâ Deefleefjkeäle) keâesF& DeYeepÙe iegCeveKeC[ meeJe&efve<" 
veneR nw~
\     Ùen mebkesâle keâjlee nw efkeâ nceejer keâuhevee ‘‘ 5 heefjcesÙe mebKÙee nw’’ Demebiele SJeb $egefšhetCe& nw~

Dele: 5 Skeâ DeheefjcesÙe mebKÙee nw~ Proved.

ØeMve 2. efmeæ keâerefpeS efkeâ 3 2 5+  Skeâ DeheefjcesÙe mebKÙee nw~
nue : ceevee 3 2 5+  DeheefjcesÙe veneR, heefjcesÙe mebKÙee nw~

leye, 3 2 5+ =
p
q

 nesvee ÛeeefnS peyeefkeâ q ¹ 0 Deewj p leLee q Oeve hetCeeËkeâ nQ~

6  
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∵
p

q
= +3 2 5        Þ

p
q

-
æ

è
ç

ö

ø
÷=3 2 5

       Þ             

p
q

-
æ

è
ç

ö

ø
÷

=

3

2
5

∵
p
q
 Skeâ heefjcesÙe mebKÙee nw, leye 

p
q

-
æ

è
ç

ö

ø
÷3

2
 Yeer Skeâ heefjcesÙe mebKÙee nesieer~

Deewj ∵   

p
q

-
æ

è
ç

ö

ø
÷3

2
 heefjcesÙe mebKÙee nw Deewj 

p
q

-
æ

è
ç

ö

ø
÷

=

3

2
5

\ 5 Yeer Skeâ heefjcesÙe mebKÙee nw hejvleg Ùen meJe&ceevÙe leLÙe nw efkeâ 5 heefjcesÙe veneR, DeheefjcesÙe mebKÙee nw~ leye ÙeneB efJejesOeeYeeme nw~
Fme efJejesOeeYeeme keâe keâejCe nceejer keâuhevee ‘‘3 2 5+  keâes heefjcesÙe ceevevee’’ ner nw~ FmeefueS 3 2 5+  heefjcesÙe veneR nw~
Dele: oer ieF& mebKÙee 3 2 5+  DeheefjcesÙe mebKÙee nw~ Proved.

ØeMve 3. efmeæ keâerefpeS efkeâ efvecveefueefKele mebKÙeeSB DeheefjcesÙe nQ :

(i) 
1

2
(ii) 7 5 (iii) 6 2+

nue : (i) ceevee oer ieF& mebKÙee 
1

2
 heefjcesÙe nw~

\
1

2
=

p
q

(peneB q ¹ 0 Deewj p leLee q Oeve hetCeeËkeâ nQ)

ceevee p Deewj q ceW 1 kesâ Deefleefjkeäle keâesF& meeJe&efve<" DeYeepÙe iegCeveKeC[ veneR nw~

∵    
1

2
=

p
q

Þ        
p

q

2

2

1

2
=

 Þ        q p2 22=

\ q2 , 2 mes efJeYeepÙe nw~
\ q Yeer 2 mes efJeYeepÙe nw~
leye, ceevee q r= 2

\               q r2 24=  (oesveeW he#eeW keâe Jeie& keâjves hej)
∵            q r2 24=   Deewj  q p2 22=      Þ       2 42 2p r=

  Þ          p r2 22=

\ p2 , mebKÙee 2 mes efJeYeepÙe nw~
\ p Yeer oes mes efJeYeepÙe nw~
leye, p Je q oesveeW 2 mes efJeYeepÙe nQ~
\ p Je q ceW 1 kesâ Deefleefjkeäle DeYeepÙe iegCeveKeC[ 2 Yeer meeJe&efve<" nw pees efkeâ nceejer ceevÙelee kesâ efJehejerle nw~ Fme efJejesOeeYeeme keâe

keâejCe nceejer ceevÙelee efkeâ ‘‘
1

2
 heefjcesÙe nw’’ keâe Demebiele SJeb $egefšhetCe& nesvee nw~

\
1

2
 heefjcesÙe veneR nw~

Dele: 
1

2
 DeheefjcesÙe mebKÙee nw~ Proved.

l (ii) keâuhevee keâerefpeS efkeâ mebKÙee 7 5 heefjcesÙe nw~

leye,            7 5 =
p
q
 nesvee ÛeeefnS          (peneB q ¹ 0 Deewj p leLee q Oeve hetCeeËkeâ nQ)
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∵               
p
q

= 7 5     Ùee     
1

7
5× =

p
q

∵    
p
q
 heefjcesÙe mebKÙee nw lees 

1

7
×

p
q
 Yeer heefjcesÙe mebKÙee nesieer~

Deye ∵  
1

7
×

p
q
 heefjcesÙe mebKÙee nw Deewj  

1

7
5× =

p
q

leye, 5 Yeer heefjcesÙe mebKÙee nesveer ÛeeefnS~
hejvleg Ùen leLÙe meJe&ceevÙe nw efkeâ 5 heefjcesÙe veneR nw~ ÙeneB Skeâ efJejesOeeYeeme nw efpemekeâe keâejCe nceejer ceevÙelee efkeâ ‘‘mebKÙee 7 5

heefjcesÙe nw’’ Demebiele Deewj $egefšhetCe& nw~
Dele: 7 5 Skeâ DeheefjcesÙe mebKÙee nw~ Proved.

l (iii) keâuhevee keâerefpeS efkeâ mebKÙee 6 2+  heefjcesÙe nw~

leye, 6 2+ =
p
q
 nesvee ÛeeefnS                (peneB q ¹ 0 leLee p Deewj q Oeve hetCeeËkeâ nQ)

∵       6 2+ =
p
q

\            2 6= -
p
q

∵
p
q
 heefjcesÙe nw; Dele: 

p
q

-
æ

è
ç

ö

ø
÷6  Yeer heefjcesÙe nesieer~

Deewj ∵  
p
q

-
æ

è
ç

ö

ø
÷=6 2 leLee

p
q

-
æ

è
ç

ö

ø
÷6  heefjcesÙe nw~

\     2 Yeer heefjcesÙe mebKÙee nw~
hejvleg Ùen leLÙe efkeâ ‘‘ 2 heefjcesÙe mebKÙee nw’’ Demebiele SJeb $egefšhetCe& leLee DeceevÙe nw efpemekesâ efueS nceejs Éeje keâer ieF& ieuele

keâuhevee ner GòejoeÙeer nw~
\ mebKÙee 6 2+  heefjcesÙe veneR nes mekeâleer~

Dele: mebKÙee 6 2+  DeheefjcesÙe nesieer~ Proved.

ØeMve 1. efyevee uecyeer efJeYeepeve Øeef›eâÙee efkeâS yeleeFS efkeâ efvecveefueefKele heefjcesÙe mebKÙeeDeeW kesâ oMeceueJe Øemeej meeble nQ Ùee
Demeeble DeeJeleea nQ :

(i) 
13

3125
(ii) 

17

8
(iii) 

64

455
(iv) 

15

1600

(v) 
29

343
(vi) 

23

2 53 2.
(vii) 

129

2 5 72 7 5
(viii) 

6

15
 

(ix) 
35

50
(x) 

77

210

nue : (i) 
13

3125

13

5 5 5 5 5

13

2 50 5
=

´ ´ ´ ´
=

´

∵ nj ceW kesâJeue DeYeepÙe iegCeveKeC[ 5 nw pees 2 50 5´  DeLee&le 2 5n m´  ¤he keâe nw, peneB n leLee m
$e+Ceslej hetCeeËkeâ nQ~

Dele: 
13

3125
 keâe oMeceueJe Øemeej meeble nw~ Gòej
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 5   3125

 5    625

 5    125

 5     25

        5 = DeYeepÙe



l (ii) 
17

8

17

2 2 2

17

2 53 0
=

´ ´
=

´

∵ nj ceW kesâJeue DeYeepÙe iegCeveKeC[ 2 nw pees 2 53 0´  DeLee&le 2 5n m´  ¤he keâe nw, peneB n leLee m $e+Ceslej
hetCeeËkeâ nw~

Dele: 
17

8
 keâe oMeceueJe Øemeej meeble nw~ Gòej

l (iii) 
64

455

64

5 7 13
=

´ ´

∵ nj ceW 5 kesâ Deefleefjkeäle DeYeepÙe iegCeveKeC[ 7 Je 13 Yeer nQ~ pees efkeâ 2 5n m´  ¤he keâe veneR nw~

Dele: 
64

455
 keâe oMeceueJe Øemeej Demeevle SJeb DeeJeleea nw~ Gòej

l (iv) 
15

1600

15

2 2 2 2 2 2 5 5

15

2 56 2
=

´ ´ ´ ´ ´ ´ ´
=

´

∵ nj ceW 2 Je 5 ner DeYeepÙe iegCeveKeC[ nQ~ pees 2 56 2´  DeLee&le 2 5n m´  ¤he ceW nw, peneB n leLee m
$e+Ceslej hetCeeËkeâ nw~

Dele: 
15

1600
 keâe oMeceueJe Øemeej meeble nw~ Gòej

l (v) 
29

343

29

7 7 7

29

73
=

´ ´
=

∵ nj ceW kesâJeue DeYeepÙe iegCeveKeC[ 7 nw~ pees efkeâ 2 5n m´  ¤he keâe veneR nw~

Dele: 
29

343
 keâe oMeceueJe Øemeej Demeeble SJeb DeeJeleea nw~ Gòej

l (vi) 
23

2 53 2( ) . ( )
 kesâ nj ceW 2 Je 5 DeYeepÙe iegCeveKeC[ nQ~ pees 2 53 2´  DeLee&le 2 5n m´  ¤he ceW nw, peneB n leLee m

$e+Ceslej hetCeeËkeâ nw~

Dele: 
23

2 53 2.
 keâe oMeceueJe Øemeej meeble nw~ Gòej

l (vii) 
129

2 5 72 7 5( ) . ( ) .( )
 kesâ nj ceW 2 Je 5 kesâ Deefleefjkeäle DeYeepÙe iegCeveKeC[ 7 Yeer nw~ pees efkeâ 2 5n m´  ¤he keâe veneR nw~

Dele: 
129

2 5 72 7 5. .
 keâe oMeceueJe Øemeej Demeeble SJeb DeeJeleea nw~ Gòej

l (viii) 
6

15

3 2

3 5

2

5

2

2 50 1
=

´

´
= =

´
(mejuelece ¤he)

∵ nj ceW DeYeepÙe iegCeveKeC[ kesâJeue 5 nw~ pees 2 50 1´  DeLee&le 2 5n m´  ¤he ceW nw, peneB n leLee m $e+Ceslej hetCeeËkeâ nw~

Dele: 
6

15
 keâe oMeceueJe Øemeej meeble nw~ Gòej

l (ix) 
35

50

5 7

5 5 2

7

5 2
=

´

´ ´
=

´

∵ nj ceW 2 Je 5 DeYeepÙe iegCeveKeC[ nQ~ pees 2 51 1´  DeLee&le 2 5n m´  ¤he ceW nw, peneB n leLee m $e+Ceslej hetCeeËkeâ nw~

Dele: 
35

50
 keâe oMeceueJe Øemeej meeble nw~ Gòej

l (x) 
77

210

7 11

7 2 3 5
=

´

´ ´ ´
=

´ ´

11

2 3 5

∵ nj ceW 2 Je 5 kesâ Deefleefjkeäle Skeâ DevÙe DeYeepÙe iegCeveKeC[ 3 Yeer nw~ pees efkeâ 2 5n m´  ¤he keâe veneR nw~

Dele: 
77

210
 keâe oMeceueJe Øemeej Demeeble SJeb DeeJeleea nw~ Gòej
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 2   8

 2   4

         2 = DeYeepÙe

   5  455

   7  91

13 = DeYeepÙe

2   1600
2     800
2     400
2     200
2     100
2       50
5       25
          5 = DeYeepÙe

   7  343

   7    49

      7 = DeYeepÙe



ØeMve 2. ØeMve (1) ceW oer ieF& Gve heefjcesÙe mebKÙeeDeeW kesâ oMeceueJe ØemeejeW keâes efueefKeS pees meeble nQ~
nue : meeble oMeceueJe Øemeej Jeeueer heefjcesÙe mebKÙeeSB :

13

3125

17

8

15

1600

23

2 5

6

15

35

503 2
; ; ;

.
; ;

l
13

3125
=

13

5 5 5 5 5

13

5

13 2

2 55

5

5 5´ ´ ´ ´
= =

´

´
 =

´13 32

10 5( )
 =

416

100000
 = 0 00416.  

Dele: 
13

3125
 keâe oMeceueJe Øemeej = ×0 00416 Gòej

l  
17

8
 = =

´

´
=

´17

2

17 5

2 5

17 125

103

3

3 3 3
 = =

2125

1000
2 125.

Dele: 
17

8
 keâe oMeceueJe Øemeej = 2 125. Gòej

l
15

1600
=

´ ´

15

16 10 10
 =

´ ´
=

´

15

2 2 5

15

2 54 2 2 6 2
 =

´

´
=

´15 5

2 5

15 625

10

4

6 6 6( )

    =
9375

1000000
 = 0 009375.

Dele: 
15

1600
 keâe oMeceueJe Øemeej = 0 009375. Gòej

l
23

2 53 2.
 =

´

´

23 5

2 53 3
 =

115

103
 =

115

1000
 = 0 115.

Dele: 
23

2 53 2.
 keâe oMeceueJe Øemeej = 0 115. Gòej

l
6

15
=

6

3 5

2

5´
=  =

´

´
=

2 2

2 5

4

10

Dele: 
6

15
 keâe oMeceueJe Øemeej = 0 4. Gòej

l
35

50
=

35

2 5

7

2 52´
=

´
 =

7

10

Dele: 
35

50
 keâe oMeceueJe Øemeej = 0 7. Gòej

ØeMve 3. kegâÚ JeemleefJekeâ mebKÙeeDeeW kesâ oMeceueJe Øemeej veerÛes oMee&S ieS nQ~ ØelÙeskeâ efmLeefle kesâ efueS efveOee&efjle keâerefpeS efkeâ

Ùen mebKÙee heefjcesÙe mebKÙee nw Ùee veneR~ Ùeefo Ùen heefjcesÙe mebKÙee nw Deewj 
p

q
 kesâ ¤he keâer nw lees q kesâ DeYeepÙe iegCeveKeC[eW kesâ yeejs ceW

Deehe keäÙee keân mekeâles nQ?
  (i) 43 123456789. (ii) 0 129120012000120000. ........

(iii) 43 123456789.

nue : (i) 43 123456789. =
43123456789

1000000000
 pees efkeâ 

p
q
 kesâ ¤he keâer nw~

Dele: 43 123456789.  Skeâ heefjcesÙe mebKÙee nw~
q = = = ´ = ´1000000000 10 2 5 2 59 9 9 9( ) ( )

Dele: q kesâ DeYeepÙe iegCeveKeC[ 2 Ùee 5 Ùee oesveeW nQ~ DeLee&le Ùen 2 5n m´  kesâ ¤he ceW nw peneB n leLee m $e+Ceslej
hetCeeËkeâ nw~ Gòej

l (ii) 0 120120012000120000. ........ keâe oMeceueJe Øemeej Demeeble SJeb DeveeJeleea nw Deewj Fmes 
p
q
 kesâ ¤he ceW veneR efueKee

pee mekeâlee DeLee&le Fmekesâ nj keâes 2 5n m´  kesâ ¤he ceW veneR efueKee pee mekeâlee nw~ Dele: Ùen heefjcesÙe mebKÙee veneR nw~ Gòej
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l (iii) 43 123456789.   = 43 123456789 123456789 123456789. ........

∵ oer ieF& mebKÙee keâe oMeceueJe Øemeej Demeeble SJeb DeeJeleea nw

\ oer ieF& mebKÙee keâes heefjcesÙe DeLee&le 
p
q
 kesâ ¤he ceW yeouevee mecYeJe nw~

leye, q kesâ DeYeepÙe iegCeveKeC[ 2 Deewj 5 kesâ Deefleefjkeäle Deewj Yeer DeYeepÙe Oeve hetCeeËkeâ mecYeJe nQ~
Dele: oer ieF& mebKÙee heefjcesÙe nw Deewj q kesâ DeYeepÙe iegCeveKeC[ 2 DeLeJee 5 kesâ Deefleefjkeäle Yeer nQ~ Gòej
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